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Exercise 1.3  

Q1.  �स� क�िजए  �क √5 एक अप�रमेय सं�या है 

हल : 

इसके �वपर
त मान ल
िजए �क √5 

हम �कसी भी प�रमेय सं�या को p/q 

0 है |  

इस�लए,  

�

�
 = √5   

p तथा q को उभय"न#ठ गुणनखंड से �वभािजत करके

सहअभा+य (co-prime) है |  

अत:       √5 = 
�

�
 

या        √5 b = a  

दोन; तरफ वग= करने पर  

         5b
2
 = a

2 

या         b
2
 = 

��

�
 

यहाँ 5 a
2 को �वभािजत करता है अत

[ #मेय 1.3 $वारा ]  

अत: a = 5c माना      [ &य'�क 

 5b
2
 = a

2 मC a = 5c रखने पर  

⇒    5b
2
 = (5c)2 

⇒    5b
2
 = 25c2 

⇒      b2
 = 5c2 
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एक अप�रमेय सं�या है |  

√5 एक प�रमेय सं�या है |  

p/q के Dप मC EयFत कर सकते है जहाँ p तथा 

को उभय"न#ठ गुणनखंड से �वभािजत करके √5  = 
�

�
 GाHत कर सकते है जहाँ 

को �वभािजत करता है अत: 5 a को भी �वभािजत करेगा | ....(1)  

&य'�क a 5 $वारा +वभािजत होता है | ]  
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तथा q दो पूणाLक है और q  ≠ 

GाHत कर सकते है जहाँ a और b 
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⇒     c2
 = 

 ��

�
 

यहाँ 5 b2 को �वभािजत करता है अत

[ #मेय 1.3 $वारा ]  

समीकरण (1) तथा (2) से हम पाते है �क 

उभय"न#ठ गुणनखंड है |  

इससे हमार
 इस तNय का �वरोधाभास GाHत हो

गुणनखंड नह
ं है |  

यह �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क 

अत: √5  एक अप�रमेय सं�या है |

Q2.  �स� क�िजए  �क 3 + 2√5 एक अप�रमेय सं�या है 

हल : 

इसके �वपर
त मान ल
िजए �क 3 + 

हम �कसी भी प�रमेय सं�या को p/q 

0 है |  

इस�लए,  
�

�
 = 3 � 2√5   

 

और p तथा q को उभय"न#ठ गुणनखंड से �वभािजत कर एक सह

सकते हT |  

अत:       3 + 2√5 = 
�

�
 

या                   2√5 = 
�

�

या                   2√5 = 
�

या                     √5 = 
�


�
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को �वभािजत करता है अत: 5 b को भी �वभािजत करेगा | ....(2)  

से हम पाते है �क 5 a तथा b दोन; को �वभािजत करता है िजसमC 

इससे हमार
 इस तNय का �वरोधाभास GाHत होता है �क a तथा b मC 1 के अ"त�रFत कोई उभय"न#ठ 

यह �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क  

| 

एक अप�रमेय सं�या है |  

+ 2√5 एक प�रमेय सं�या है |  

p/q के Dप मC EयFत कर सकते है जहाँ p तथा 

को उभय"न#ठ गुणनखंड से �वभािजत कर एक सह-अभा+य सं�या 

 − 3  


��

�
  


��

��
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दोन; को �वभािजत करता है िजसमC 5 एक 

के अ"त�रFत कोई उभय"न#ठ 

तथा q दो पूणाLक है और q  ≠ 

अभा+य सं�या a तथा b GाHत कर 
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चँू�क a तथा b पूणाLक है और 2 तथा 

इस�लए 
�
��

��
 एक प�रमेय सं�या है जब�क वाया पX 

इससे एक �वरोधाभासी प�रणाम GाHत होता है �क 

ऐसा �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क 

अत: 3 + 2√5 एक अप�रमेय सं�या है 

Q3. �स� क�िजए �क 1न3न�ल4खत सं�याएँ अप�रमेय ह7 

(i) 
�

√�
      (ii)  7√�      (iii)  

 

हल:  

(i) �सZ क[िजए �क 
�

√�
 अप�रमेय सं�या हT 

इसके �वपर
त मान ल
िजए �क 
�

√�

हम �कसी भी प�रमेय सं�या को p/q 

0 है |  

इस�लए,  

�

�
 = 

�

√�
   

p तथा q को उभय"न#ठ गुणनखंड से �वभािजत करके

सहअभा+य (co-prime) है |  

अत:       
�

√�
 = 

�

�
 

या         b = a √2 

दोन; तरफ वग= करने पर  

         b
2
 = 2a

2 

या      a2
 = 

��

�
 

यहाँ 2 b2 को �वभािजत करता है अत
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तथा 3 भी पूणाLक है |  

एक प�रमेय सं�या है जब�क वाया पX √5 एक अप�रमेय सं�या है 

GाHत होता है �क √5 प�रमेय सं�या है |  

ऐसा �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क 3 + 2√5 

एक अप�रमेय सं�या है |   

�स� क�िजए �क 1न3न�ल4खत सं�याएँ अप�रमेय ह7 :  

)  6 + √�        

अप�रमेय सं�या हT |    

�
  एक प�रमेय सं�या है |  

p/q के Dप मC EयFत कर सकते है जहाँ p तथा 

को उभय"न#ठ गुणनखंड से �वभािजत करके 
�

√�
 = 

�

�
 GाHत कर सकते है जहाँ 

को �वभािजत करता है अत: 2, b को भी �वभािजत करेगा | ....(1)  
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एक अप�रमेय सं�या है |  

 एक प�रमेय सं�या है |  

तथा q दो पूणाLक है और q  ≠ 

GाHत कर सकते है जहाँ a और b 
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[ #मेय 1.3 $वारा ]  

अत: b = 2c माना      [ &य'�क 

 b
2
 = 2a

2 मC b = 2c रखने पर  

⇒    (2c)2 = 2a2
 

⇒    4c2
 = 2a2 

⇒    2c2
 = a2 

⇒     c2
 = 

 ��

�
 

यहाँ 2 a2 को �वभािजत करता है अत

[ #मेय 1.3 $वारा ]  

समीकरण (1) तथा (2) से हम पाते है �क 

उभय"न#ठ गुणनखंड है |  

इससे हमार
 इस तNय का �वरोधाभास GाHत होता है �क 

गुणनखंड नह
ं है, Fय;�क हमने a तथा 

यह �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क 

अत: 
�

√�
 एक अप�रमेय सं�या है |

(ii) �स� क�िजए �क �√� अप�रमेय सं�या ह7 

हल :  

इसके �वपर
त मान ल
िजए �क �√�

हम �कसी भी प�रमेय सं�या को p/q 

0 है |  

इस�लए,  

�

�
 = �√�   

p तथा q को उभय"न#ठ गुणनखंड से �वभािजत करके

सहअभा+य (co-prime) है |  

अत:       �√� = 
�

�
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&य'�क a 5 $वारा +वभािजत होता है | ]  

को �वभािजत करता है अत: 2 a को भी �वभािजत करेगा | ....(2)  

से हम पाते है �क 2 a तथा b दोन; को �वभािजत करता है िजसमC 

हमार
 इस तNय का �वरोधाभास GाHत होता है �क a तथा b मC 1 के अ"त�रFत

तथा b को सह-अभा+य GाHत �कया था |   

यह �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क  

| 

अप�रमेय सं�या ह7 |    

√� एक प�रमेय सं�या है |  

p/q के Dप मC EयFत कर सकते है जहाँ p तथा 

गुणनखंड से �वभािजत करके �√�  = 
�

�
 GाHत कर सकते है जहाँ 
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दोन; को �वभािजत करता है िजसमC 2 एक 

के अ"त�रFत कोई उभय"न#ठ 

तथा q दो पूणाLक है और q  ≠ 

GाHत कर सकते है जहाँ a और b 
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या        �√� b = a  

या        
�

��
 = √�   

चँू�क a तथा b पूणाLक है और 7 भी पूणाLक है 

इस�लए 
�

��
 एक प�रमेय सं�या है जब�क दांया पX 

इससे एक �वरोधाभासी प�रणाम GाHत होता है �क 

ऐसा �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क 

अत: 7√5 एक अप�रमेय सं�या है 

(iii) �स� क�िजए �क 6 + √� अप�रमेय सं�या ह7 

हल :  

इसके �वपर
त मान ल
िजए �क 6 + 

हम �कसी भी प�रमेय सं�या को p/q 

0 है |  

इस�लए,  
�

�
 = 6 � √2   

 

और p तथा q को उभय"न#ठ गुणनखंड से �वभािजत कर एक सह

सकते हT |  

अत:       6 � √2 = 
�

�
 

या        √2 = 
�

�
 − 6  

या        √2 = 
�
��

�
  

चँू�क a तथा b पूणाLक है और 6 भी पूणाLक है 

इस�लए 
�
��

�
 एक प�रमेय सं�या है जब�क वाया पX 

इससे एक �वरोधाभासी प�रणाम GाHत होता है �क 

ऐसा �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क 

अत: 6 � √2 एक अप�रमेय सं�या है 
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भी पूणाLक है |  

एक प�रमेय सं�या है जब�क दांया पX √5 एक अप�रमेय सं�या है 

इससे एक �वरोधाभासी प�रणाम GाHत होता है �क √5 प�रमेय सं�या है |  

ऐसा �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क 7√5 एक प�रमेय सं�या है 

एक अप�रमेय सं�या है |   

अप�रमेय सं�या ह7 |    

+ √2 एक प�रमेय सं�या है |  

p/q के Dप मC EयFत कर सकते है जहाँ p तथा 

को उभय"न#ठ गुणनखंड से �वभािजत कर एक सह-अभा+य सं�या 

भी पूणाLक है |  

एक प�रमेय सं�या है जब�क वाया पX √2 एक अप�रमेय सं�या है 

इससे एक �वरोधाभासी प�रणाम GाHत होता है �क √2 प�रमेय सं�या है |  

ऐसा �वरोधाभासी प�रणाम हमार
 गलत कPपना से GाHत हुआ है �क 6 � √2 एक प�रमेय सं�या है 

एक अप�रमेय सं�या है |   
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एक अप�रमेय सं�या है |  

एक प�रमेय सं�या है |  

तथा q दो पूणाLक है और q  ≠ 

अभा+य सं�या a तथा b GाHत कर 

एक अप�रमेय सं�या है |  

एक प�रमेय सं�या है |  


